Tai liéu 6n thi mon Toan TNTHPTQG - Chuyén Nguyén Quang Diéu Dong Thap

TO HQP & XAC SUAT
Bién sogn: Huynh Chi Hao - THPT Chuyén Nguyén Quang Diéu
A. TO HOP

I. CAC QUY TAC CO BAN VE PHEP DEM:
1. QUY TAC CONG:

Gia str mot cong viée ¢ thé duoc thuc hién theo phuong an A hodc phuong an B . C6 n  cach thuc hién
phuong an A va m cach thuc hién phuong an B . Khi d6 cong viéc ¢ thé thyc hién bai n+m céch.

TONG QUAT

Gia sir mot cong viée co thé duoc thuc hién theo mot trong k phuong an A.A,, .., A.Co6 n cach thyc hi¢n
phuong an A, n, cach thuc hién phuong 4n A,,...va n,_ cach thuc hién phuong 4n A . Khi d6 cong viéc co thé
thuc hién boi n, +n, +...4+n, cach.

2. QUY TAC NHAN:

Gia str mot cong viéc nao d6 bao gdbm hai cong doan A va B. Cong doan A c6 thé 1am theo n céch. Véi
mdi cach thuc hién cong doan A thi cdng doan B c6 thé 1am theo m céch. Khi d6 cong viéce co thé thue hién
theo n.m céch.
TONG QUAT
Gia st mot cong viée nao d6 bao gdbm k cong doan A, A,,..., A . Cong doan A c6 thé thuc hién theo n, céch,
cong doan A, co thé thuc hién theo n, cach,..., cong doan A co thé thuc hién theo n, cach. Khi do cong viéc
c6 thé thuc hién theo n.n,...n, cach.
I11. HOAN VI:

1.Dinh nghia :

Cho tap hgp A gdém n phén tir (n >1).

M&i cach sap thi tw n phin tir cia tip hop A dugc goi 1a mot hoan vi cia n phan tir 6

Hoén vi
e Nhém cé thu tu

L cua A

2.Dinhly :

Ky hién s6 hoan vi ctia n phan tir 1a P, , ta ¢ cong thtrc:

P =n! @)
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IV.CHINH HQP:
1.Pinh nghia:

Cho tap hop A gém n phin tir . M&i by gom k (1< k <n) phin tir sip thir tw ciia tip hop A

duogc goi 1a mot chinh hep chip K ciia n phén tir cia A.

/ Chinh hop \

e Nhom co tht tu

@ﬁn 0 e GOm k’phﬁn tu
dugc lay tr n
phan tir ciia A

N _/

2.Pinh ly:
Ky hiéu s6 chinh hgp chap k ctia n phan tir 1a A* | ta c6 cong thiec:

Ak _ n!
" (n-k)!

@)

V. TO HOP:
1.Pinh nghia:

Cho tap hop A gom n phin tir. Mdi tip con ciia gom k phén tir (1<k<n)cia A

dugc goi 1a mot t6 hop chap k cian phﬁn tir da cho.

/ Té hop \

e Nhdém khong cé
thir tu

- e GOmk phan tir
P u duogc lay tir n
phan tir cia A

o _/

2.Pinhly :

Ky hiéu s6 t6 hop chap k ctia n phan tir 1a C* | ta ¢6 cong thic:

K n!

C,= Kin_K)! 4)
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3. Hai tinh chit co ban ciia s6 C*

a) Tinh chét 1: Cho s nguyén duong n va sé nguyén k véi 0<k <n . Khi d6
Ck — Cn—k

b) Tinh chét 2: Cho cé4c s nguyén n va k véi 1<k <n.Khi dé
Ci=Cl+Cl

LUU Y QUAN TRONG:

Céc bai toan vé giai tich t6 hop thuong 1a nhirng bai toan vé nhitng hanh dong nhu :

lap cac sb tir cac s6 dd cho, sip xép mot s ngudi hay d6 vat vao nhirng vi tri nhat dinh ,
lap cac nhom nguoi hay dd vat thoa man mot s6 diéu kién d& cho v.v...
1. Néu nhirng hanh dong ndy gom nhiéu giai doan thi cin tim s6 cach chon cho mdi
giai doan rdi 4p dung quy tic nhén.
2. Nhitng bai toan ma két qua thay doi néu ta thay ddi vi tri ctia cac phan tir ,
thi day la nhirng bai toan lién quan dén hoan vi va chinh hop.
3. Pi v6i nhitng bai toan ma két qua duogc giit nguyén khi ta thay doi vi tri ctia cac phan tir

thi day la nhimng bai todn vé t6 hop.

Vi du 1: Mot hop dung 5 vién bi trang, 3 vién bi xanh. Lay ngiu nhién 2 bi.
a) C6 bao nhiéu cach lay duoc 2 bi ?

b) C6 bao nhiéu cach lay dugc 2 bi trang ?

¢) C6 bao nhiéu cach lay duoc 1 bi trang, 1 bi xanh ?

Loi giai

a) C6 C? =28 cach lay
b) C6 C2 =10 céch lay
c) C6 C.C: =15 cach lay

Vi du 2: Mot hop dung 5 vién bi trang, 3 vién bi xanh. LAy 1in hrgt 2 bi.
a) C6 bao nhiéu cach lay dugc 2 bi ?
b) C6 bao nhiéu céch lay dugc 2 bi tring ?

¢) C6 bao nhiéu cach lay dugc 1 bi tring, 1 bi xanh ?

Loi giai
a) C6 C!C! =56 cach liy (hoic A’ =56)
b) C6 C!C! =20 cach liy (hoic A’ =20)
c) C6 C!C!+C!IC! =30 cach lay
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Vi du 3: Mot hop dung 5 vién bi tring, 6 vién bi xanh va 7 vién bi d6. LAy ngiu nhién 4 bi.
a) C6 bao nhiéu cach lay duoc 4 bi ?

b) C6 bao nhiéu cach liy duoc 4 bi cé da ca ba mau ?

Loi giai
a) Co6 C. =3060 cach liy
b) C6 CXC!C!+CICXC! 4 ClCIC? =1575 céch lay

Vidu 4: C6 bao nhiéu s ty nhién chin gdm 4 chir s6 d6i mot khac nhau sao cho trong mdi s6 déu c6 mit cac chir s6 8

va9?

Loi giai
Gia sir s6 can lap 1a abcd, d €{0, 2, 4, 6, 8}. Xét cac truong hop sau
e d=0.Sbcach lap abc trong d6 cd cac chir sd 8 va 9 Ia Ci.31=42,
e d=8.S6cach lap abc trong d6 c6 chirs6 9 1a C2.31-C2.21=154,
o de{2,4,6}. S cachlap abc trong d6 oo cic chir s6 8 va 9 la 3.(C}.31-2) =120.

Vay s6 cac s6 1ap duoc 1a 42+154+120 =316.03

Vidu 6: C6 bao nhiéu sé ty nhién gdom 5 chit s6, cac chit s6 d6i mot khac nhau sao cho chit s6 dau va chit s6 cubi

cua moi sd d6 déu 1a sé chan?

Léi giai

+ Chir sb dau tién 1 chit s6 chén, khac 0 nén c6 4 cach chon.

+ Chir sb tan clng ciing 1a chit s6 chén, khac v6i chit s dau tién nén ciing c6 4 cach chon.
+ Ba chir s & giita c6 so cach sap xép 1a A,

Suy ra s cac s thoa man yéu cau bai toan 1a 4x 4x A} =5376.00
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Bai tap tw luyén

Bai 1: Mot tap thé gdbm 14 ngudi gdm 6 nam va 8 nir, ngudi ta mudn chon 1 t6 cong tic gdm 6 ngudi. Tim s cach
chon sao cho trong t phai c6 ca nam va nir

Két qua: 2974

Bai 2: Tir 1 nhém hoc sinh gdbm 7 nam va 6 nit. Thiy gido can chon ra 5 em tham dy 1 mit tinh tai truong véi yéu
cau c6 ca nam lan nix. H6i c6 bao nhiéu cach chon.

Két qua: 1260

Bai 3: Mot nhém gém 10 hoc sinh, trong ¢ 7 nam va 3 nit. Hoi ¢6 bao nhiéu céch sap xép 10 hoc sinh trén thanh
1 hang doc sao cho 7 hoc sinh nam phai dtng lién nhau.

Két qua: 120960

Bai 4: C6 bao nhiéu s6 tu nhién c6 6 chir s6 doi 1 khac nhau. (Chir sb dau tién phai khac 0), trong d6 c6 mat chi
6 0, nhung khong c6 mat chit s6 1.

Két qua: 33600

Bai 5: Hoi tir 9 chir s6 1,2,3,4,5,6,7,8,9 c6 thé lap duoc bao nhiéu s6 tw nhién gom 5 chir sb khac nhau sao cho
trong chir s6 d6 c6 mat chir s6 1.

Két qua: 8400

Bai 6: C6 mot hop dung 2 vién bi do, 3 vién bi tring, 5 vién bi vang. Chon ngau nhién 4 vién bi lay tir hop do. Hoi
c6 bao nhiéu cach chon dé trong d6 sb vién bi lay ra khéng da ba mau.

Két qua: 105

Bai 7: Cho tap E ={0,1,2,3,4,5,6,7,8,9}. Hoi c6 bao nhiéu sé twnhién gém 5 chit s6 khac nhau tr E ma chia

hét cho 5?

Két qua: 5712

Bai 8: Xét c4c sb tu nhién gdm 5 chit s6 khac nhau, thanh lap tir cac chit sé 1,2,3,4,5. Hoi trong cac s d6 c¢6 bao
nhiéu s6 khong bét dau boi chir s6 1

Két qua: 96

Bai 9: Xét c4c s6 tu nhién gdm 5 chit s6 khac nhau, thanh lap tir cac chir s6 1,2,3,4,5. Hoi trong cac s6 do co bao
nhiéu sb bét dau boi chir s 5.

Két qua: 24

Bai 10: Tir 7 chir s6 1,2,3,4,5,6,7, ¢6 bao nhiéu s6 gdm 4 chit s6 khac nhau va luén c6 mit chir sb 7 va chir s6
hang ngan la chir s6 1

Két qua: 60

Bai 11: Cho 7 chir s6 1,2,3,4,5,6,7 ¢6 bao nhiéu s6 gdbm 4 chir sb khac nhau va ludn c6 mit chir s6 7 duoc viét tir
cac chit s6 da cho

Két qua: 480

Bai 12: Cho céc sb 1,2,5,7,8 ¢ bao nhiéu cach lap ra mot s6 gdm 3 chir s6 khac nhau tir 5 chir sb trén sao cho s6

tao thanh 13 mot s khong c6 chit s6 7
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Két qua: 24

Bai 13: Cho céc s6 1,2,5,7,8 ¢ bao nhiéu cach lap ra mot s6 gdm 3 chir s6 khac nhau tir 5 chir sb trén sao cho s6
tao thanh 1a 1 sb chin

Két qua: 24

Bai 14: Tir cac chir s6 0,1,2,3,4,5,6 ta c6 thé thanh lap bao nhiéu s6 tu nhién c6 5 chir s6 khac nhau va trong d6 c6
chit sb 4.

Két qua: 1560

Bai 15: Véi cac chit 6 0,1,2,3,4,5,6 ta cd thé thanh 1ap bao nhiéu sb gdm 5 chir sé khac nhau trong d6 phai co
mt chit s6 5.

Két qua: 1560

Bai 16: Véi cac chit s6 0,1,2,3,4,5 ta c6 thé thanh lap bao nhiu s chin, mdi s6 gdm 5 chit s6 khac nhau.

Két qua: 312

Bai 17: Cho céc s6 1,2,3,4,5,6,7. Tim c4c s ty nhién gém 5 chir s6 1ay tir 7 chir s6 trén sao cho cac chir s6 déu
khac nhau

Két qua: 2520

Bai 18: M6t 16p hoc ¢6 20 hoc sinh, trong d6 ¢6 2 can b 16p. Hoi ¢6 bao nhiéu cach cir 3 nguoi di du hdi nghi SV
clia trudng sao cho trong 3 ngudi 6 it nhat 1 can bo 16p?

Két qua: 324

Bai 19: M6t doi van nghé c6 20 nguoi, trong d6 10 nam, 10 nit. Hoi ¢6 bao nhi€u cach chon ra 5 ngudi sao cho.

1. Cé dung 2 nam trong 5 nguoi do.

2. CO it nhit 2 nam va it nhat 1 nit trong 5 nguoi do.

Két qua: 1) 5400 2) 12900

Bai 20: Mot t6 hoc sinh gdm 7 nam va 4 nit. Gido vién mudn chon 3 hoc sinh xép ban ghé cua 16p, trong do6 co it
nhat 1 nam sinh. Hoi c6 bao nhiéu céch chon.

Két qua: 161

Bai 21: Mot 16p hoc ¢6 40 hoc sinh gdm 25 nam, 15 nir. C6 bao nhiéu cach chon 4 hoc sinh sao cho phai c6 it nhit
1nt.

Két qua: 78740

Bai 22: Mot 16p hoc c¢6 40 hoc sinh gdm 25 nam, 15 nit. C6 bao nhiéu cach chon 4 hoc sinh sao cho phai c6 2 nam
2 nir.

Két qua: 31500

Bai 23: Mot nhom hoc sinh gdm 10 nam va 6 nit.Chon 1 t6 gdm 8 ngudi. Co bao nhidu cach chon dé dugc nhiéu
nhat 5 nit.

Két qua: 12825

Bai 24: Tur 1 tap thé 8 ngudi gdbm 5 nam va 3 nit , hoi ¢ bao nhiéu cach chon mét to cong tac gdm 4 nguoi thoa
diéu kién, trong mdi trudng hop sau:

1 . Khéng c6 diéu kién gi thém.
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2. T6 chi gdm 4 nam

3. T6 phai gdm 2 nam va 2 nit.

Két qua: 1)70 2)5 3) 30

Bai 25: C6 bao nhiéu sé chin gdm 6 chit s6 doi 1 khac nhau, d6i mot trong dé chir sé dau tién Ia chir sb 1é.

Két qua: 42000

Bai 26: Mot doi van nghé gdm 10 hoc sinh nam va 10 hoc sinh nit. C6 gido mudn chonra 1 tép ca gdbm 5 em,
trong d6 c6 it nhét 2 nit. Hoi co bao nhiéu céch chon.

Két qua: 13152

Bai 27: C6 7 ngudi ban A, B, C, D, E, G, H chup anh chung. Ho mudn chup anh chung bang cach doi chd dung
Ian nhau, nhung bd ba A, B, C bao gio ciing dimg ké nhau theo thirc tyr d6. Hoi c6 bao nhiéu birc anh khac nhau 2.
Két qua: 120

Bai 28: Tur cac s6 1,2,3,4,5,6,7,8,9 cd thé lap duoc bao nhiéu sb tu nhién c6 nim chit s6 khac nhau va trong d6
mdi sb phai c6 mat chir s6 9.

Két qua: 8400

Bai 29: Mot doi xay dung gdm 10 cong nhan va 3 ki su. Dé 1ap mot to cong tac can chon mot ki su 1am t6 trudng,
1 ¢dng nhan 1am t6 phé va 5 cdng nhan t6 vién. Hoi co bao nhiéu cach thanh lap to cong tac ?

Két qua: 3780

Bai 30: C6 9 cudn sach khac nhau dugce dem ting cho 3 em hoc sinh: A dugc 4 cudn, B duge 3 cudn va C duoc 2
cubn. Hoi ¢ bao nhiéu phuong an ting khac nhau ?

Két qua: 1260

Bai 31: Cho mét da giac déu n dinh, ne N va n>3. Tim n biét ring da giac d& cho cd 27 duong chéo.

Két qua: n=9

Bai 32: Trén cac canh AB, BC, CD, DA ciia hinh vuéng ABCD lan luot cho 1, 2, 3 va n diém phan biét khac A,
B, C, D. Tim n biét ring s6 tam giac c6 ba dinh 1y tir n+6 diém d4 cho la 439.
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V1. CONG THUC NHI THU'C NIU-TON
Pinh ly:

(a+b)' =Cla’b’+Cia"'b' +..+Cfa"*b* +...+-Cla’h"

— Zn: Ckan—kbk
k=0 !

Vidu 1: Tim hé s6 cua s6 hang chira x** trong khai trién nhi thirc Niuton cua [X——z]
X

Loi giai
v Khai trién nhj thirc Niuton ta cé:
1 * . k k 1 ‘ - k ko 18-3k
18— .
[X_F] — 3 Chx [_X_] e (1) x
k=0 k=0
¥ Chonkthéamén: 18-3k=12< k=2

v Vay hé sb cua sb hang chira x? trong khai trién 13 (—1)° C2 =153. O
y g 18

Vidu2: Tim h¢ so cua so hang khong chira X trong khai trién nhi thirc Niuton cua [X——z]
X

Loi giai
v Khai trién nhj thirc Niuton ta c6:
1 ’ 2 k k 1 ‘ 2 k ko 18-3k
18— _
[X—F] = ;Cm.x [_F] :;Cm.(—l) X
¥ Chonkthéamén: 18—-3k=0< k=6
v Vay s6 hang khong chira x trong khai trién 1a (—1)° C}, =18564. O

e N A A 9 A ’ - =R . ) . 5 1 ! =X M
Vi du 3: Tim hé so cta s6 hang chira x°* trong khai trién nhj thirc Niuton cua [—3 ++ X5] , biét rang
X

Crhi—Cr,=7(n+3) (1)

n+4 n+3 =

Loi giai

v Giai phuong trinh (1) tim n, ta co:

(n+4)! _(n+3)!
(n+1)131  ni3!

Crhi—-Cl,=7(n+3)=

n+4 n+3 T

=7(n+3)

< (n+2)(n+3)(n+4)—(n+1)(n+2)(n+3)=42(n+3)

< (n+2)(n+4)—(n+1)(n+2)=42 ©3n+6=42 < n=12
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v Khai trién nhj thirc Niuton ta cé:

60-11k

12 12 12—k 12
[%NXT] :ZCQ.[%] (V) =3ocx
X k=0 X k=0

60—11k

¥ Chon k thdéa man: 8 k=4

4

v Vay hé sb cia sb hang chira x° trong khai trién 1a C% = 495. O

Bai tap tu luyén

12
pH] N A A ;) - =R . , . 5 1
Bai 1: Tim hé so cua x® trong khai trién nhi thie Niu-ton cta (—3+\/ XSJ .
X

2

10
pr N A A 9 - =R 5 < R ’ 1
Bai 2: Tim hé sb cua X" trong khai trién cta biéu thirc (3X3 +—j :
X

Bai 3: Tim ne N, biét hé s6 cua x*trong khai trién ciia bicu thire (1+4x)" 1a 240.

n
Bai 4: Tim hé s6 ctia s6 hang chita x° trong khai trién (1—2X2j biét rang : A’ —8n? =3(CZ, +1).
X

Bai 5: Tim h¢ s cua x® trong khai trién (x* +2)", biét A?~8CZ+C? =49

pH] e A A 5 B =R <R ’ 1 ! - A M N A A
Bai 6: Tinh hé s6 cua x* trong khai trién bi¢u thuc o X3] , (x> 0), biét rang n Ia so nguyén duong

=3C;}

n+1*

thoa man 3Ct, +8C?

n+l n+2
Bai 7: Tim h¢ s6 cia x° trong khai trién biéu thirc (1— 2x3)n Vi n 1a s6 nguyén duong thoa mén

nC"

n+1

~Cl?=A2, 7.

n
Bai 8: Tim s6 hang khong chira x trong khai trién nhi thirc Niu-ton cta (SX3 —izj V6i x #0 , biét rang
X

2P, —(4n+5).P_, =3A"?

Bai 9: Tim sb hang khong chira x trong khai trién nhj thirc Niu-ton ciia (%/; +iJ VGi X #0 , biét rang

Jx
CE+3C7 +3C2+C% =2C?

n+2
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B. XAC SUAT
I. X&c suét ciia bién cb
1) Pinh nghia
Gia st phép thir T c6 khdng gian mau © [a mot tap hitu han va cac két qua cia T 13 ddng kha ning. Néu A la

mot bién cb lién quan véi phép thi T va . latap cac két qua thuan loi cho A thi xac suit caa A 1a mot sb,

ki higu 1a P(A), dugc xac dinh boi cong thie

2]

"N H

Nhu vay, viéc tinh xac suat ctia bién c6 A trong trudng hop nay duoc quy vé viéc dém so két qua cO thé cua

phép thir T va s6 két qua thuén loi cia A

2) Pinh ly

Cho bién ¢ A . Xac suét cta bién cb dbi A la

P(A):l—P(A)

I1. C4c quy tic tinh xac suat
1) Quy tic cong xac suit

Pinh ly: Néu hai bién ¢ A va B xung khic thi xac suat dé A hoic B xayra la

P(AUB)=P(A)+P(B)

2) Quy tic nhan xac suit

Pinh ly: Néu hai bién ¢ A va B doc lap v6i nhau thi

P(AB):P(A).P(B)
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TINH XAC SUAT BIEN CO THEO PINH NGHIiA
Phwong phap giai

Pé xac dinh xac suit theo dinh nghia ta 1am theo cac buwée
4 Xic dinh s6 phan tir cia khong gian méu |Q|
& Xét tap A 12 tap cic két qua thuin lgi cho bién ¢b A, rdi tinh |Q A|

_ %]
[

& Sir dung cong thirc P(A)

Chay 1: & tinh [Q)], |2, | ta co thé liét ké hodc sir dung bai toan dém.

Chuy 2: Trong mat sé bai toan viée tinh x4c suit ciia bién c6 d6i A don gian hon so véi bién c6 A nén dé
tinh Xx&c suét ciia bién c¢6 A ta 1am nhu sau:

+ Xét bién ¢b @6i A, tinh P(K) .

+ Khi dé P(A)=1-P(A)

Vi du 1: Bé kiém tra chat luong san pham tir mot cong ty sita, nguoi ta ¢d giri dén bo phan kiém nghiém 5 hop sira
cam, 4 hop sira dau va 3 hop sira nho. Bo phan kiém nghiém chon ngiu nhién 3 h@p sira dé phan tich mau. Tinh

X4C suat dé 3 hgp sira dwgc chon ¢ ca 3 loai. (Khbi A-2014)

Bai giai
v S phan tir ciia khong gian méu 1 0| =C =220
v Goi A 1a bién c6: “3 hop sira dugc chon ¢6 ca 3 loai”

S6 két qua thuan loi cho bién ¢6 A 14: [Q2,| = C.C,C; = 60

2 e0 3

o 220 11

¥ Vay x4c suat can tinh 1a P(A)

Vi du 2: Tir mot hop chira 16 thé duge danh sb tir 1 dén 16, chon ngiu nhién 4 thé. Tinh Xac suat dé 4 thé dwge
chon déu dwgc danh sé chiin. (Khbi B-2014)

Bai giai
¥ S6 phén tir cia khong gian mu 1&: [ = C} =1820
¥ Goi A 1a bién c¢b: “4 thé duogc chon déu dugc danh sb chan”

S6 két qua thuan loi cho bién ¢ A 1a: [Q2,|=C, =70
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AR

v Vay xAc suat can tinh 1a P(A)= ==
2 1820 26

Vi du 3: C6 hai chiéc hop chira bi. Hop thtr nhit chira 4 vién bi d6 va 3 vién bi tring, hop thir hai chira 2 vién bi d6
va 4 vién bi trang. Lay ngiu nhién tir m&i hop ra 1 vién bi, tinh xac suat dé hai vién bi dwec liy ra c6 ciing
mau. (Khéi B-2013)

Bai giai
v S phan tir ciia khong gian méu 1a: |0|=CiC; =42
v Goi A 12 bién c6: “hai vién bi dugc lay ra c6 cling mau”
S6 két qua thuan loi cho bién ¢6 A 1a: [Q2,|=CiC; +C;C} =10

2. 20 10

¥ Viy xdc suat can tinh 1a P(A)="2l="2=—
o 42 21

Vi du 4: Trong mot 16p hoc gdm c¢6 15 hoc sinh nam va 10 hoc sinh nit. Gido vién goi ngiu nhién 4 hoc sinh Ién

bang giai bai tap. Tinh x4c suat dé 4 hoc sinh dwgc goi ¢6 ca nam va nit. (Khéi B-2012)

Loi giai
v S6 phan tir ctia khong gian mau 1a: [ = C;, = 12650
v Goi A 1a bién cé: “4 hoc sinh duoc goi c6 ca nam va nir”

S6 két qua thuan loi cho bién ¢b A 1a: |2,| = C}C{ +CC2 +CCl =11075

Q| 11075 443
- |9 12650 506

v Viy xéc suat can tinh 13 P(A)

Vidu 5: Goi S 13 tap hop tat ca cac so ty nhién gom ba chir sé phan biét dugc chon tir cac chir sb 1,2, 3, 4, 5, 6, 7.

Chon ngéu nhién 1 s tir S, tinh xac suat dé sé dwogc chon 1 s6 chin. (Khéi A-2013)

Bai giai
v S phan tir ciia khong gian méu 1a: 0] = A’ =210
¥ Goi A 1a bién ¢6: “sb duge chon 1a s6 chin”

S6 két qua thuan loi cho bién ¢6 A 1a: [2,|=3.6.5=90

_2l %0 3 4
YR

¥ Vay x4c suat can tinh 1a P(A)
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Vi du 6: Goi S 1a tap hop tit ca cac sb tu nhién gom bdn chir s6 phan biét dwoc chon tir cac chir s6 1, 2, 3, 4, 5, 6.

Chon ngiu nhién 1 sb tir S, tinh xac suat dé s6 dwogc chon cé mit chir s6 6.

Bai giai
v S phan tir ciia khong gian méu 1a: 0] = Al =360
¥ Goi A 1a bién ¢é: “sb dugc chon c6 mat chir s6 67

S6 két qua thudn loi cho bién cé A 1a: [Q2,| = 4.A7 = 240

o240 2 4
9 360 3°

v Viy xéc suat can tinh 13 P(A)

Vi du 7: Goi S 1a tap hop tit ca céc sd tu nhién gom ba chit s6 phan biét duoc chon tir cac chir s6 1,2, 3, 4, 5, 6.

Chon ngiu nhién 1 sb tir S, tinh xac suat dé s6 dwoge chon c6 téng cac chir s6 bang 8.

Bai giai
v S phan tir ciia khong gian méu 1a: 0] = A} =120
¥ Goi A 1a bién cé: “sb dugc chon c6 mat chir s6 67

S6 két qua thuan loi cho bién cd A 1a: |2, | =12

Q) 12 1

o 120 10

¥ Vay x4c suat can tinh 1a P(A)

Vidu8: Chotap hop E ={1,2,3,4,5}. Goi M la tap hop tat ca cac s6 ty nhién ¢ it nhat 3 chit s0, cac chit s6 doi mot

khac nhau thugc E. Lay ngiu nhién mét so thudce M. Tinh xac suat dé tong cac chir so ciia s6 d6 bang 10.

Phan tich
S cac s6 thuoe M c6 3 chit sd 1a A = 60.
S6 cac s6 thuoe M ¢6 4 chir sd1a Af =120.
S6 cac s6 thuoe M ¢o 5 chir sd 1a AS =120.
S6 phén tir ciia khong gian miu 1a: |Q| =60-+120+120 = 300.

Goi A 1a tap con cia M ma mdi sé thudc A c6 tong céc chir s6 bang 10.
Céc tap con ciia E 0 tong cac phan tir bang 10 gom
E, ={12,3,4} E, ={2,3,5}, E; ={1,4,5}.
Tu E, lap duoc sb cac sb thuoe A la 41
Tumditap E, va E, lap dugc sé cic sb thuoe A la 3!
Suy ra s6 phan tir ciia A 1a 41+ 2.31=36.
36 3

Vay x4c sudt can tinh 14 P = —— ="
300 25
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Bai gidi
¥ S6 phan tir ciia khong gian mau 1a: |Q| =60-+120-+120 = 300.
v Goi A 1a bién c6: “sb dugc chon cé tdng cac chir sb cua sb d6 bang 10”

S6 két qua thuan loi cho bién ¢6 A 1a: [Q2,| = 41+ 2.3!=36.

¥ Vay xac suat can tinh 12 P(A):%:%:%.D

Vi du 9: Mot hop chira 4 qua cau mau do, 5 qua cau mau xanh va 7 qua cdu mau vang. Lay ngiu nhién cung ltc
ra4 qua ciu tir hop d6. Tinh xac suit sao cho 4 qua cu dugre ldy ra c6 diing mdt qua ciu mau dé va khong

qué hai quéa ciu mau xanh.

Loi giai

v S phan tir ciia khong gian méu 1a: || =C}, =1820

v Goi A 1a bién cb: “4 qua cau dugc lay ra co diing mot qua cau mau do va khéng qua hai qua ciu mau xanh”
S6 két qua thuan loi cho bién ¢6 A 14: [Q2,| = C|C? + CCiC? +C,C;C; = 740

9] 740 _374

~ o 1820 a1

¥ Vay x4c suat can tinh 1a P(A)

Vi du 10: M6t d6i ngii can bo khoa hoc gdm 8 nha todn hoc nam, 5 nha vt 1y nit va 3 nha héa hoc nit. Chon ra tir

d6 4 nguoi. Tinh x4c suat trong 4 ngwoi dwge chon phai ¢é nir va ¢6 dii ba by mon.

Loi giai
v S6 phan tir cia khong gian mau 1a: |2 = C{, =1820
¥ Goi A 1a bién c6: “4 ngudi dugc chon phai ¢é nit va ¢ da ba bd mon”

S6 két qua thuan loi cho bién ¢6 A 1a: [Q2,| = C/C.C} + CC.C; +C,C.C? = 420+ 240+120 = 780

_[%]_ 780 _3 4

¥ Vay x4c suat can tinh 1a P(A)= "5l = —
|| 1820 7

Vidu 11: C640 tim thé duoc danh sb tir 1 dén 40. Chon ngiu nhién ra 10 tAm thé. Tinh xac suét dé trong 10
thé dwgc chon ra ¢é 5 tAm thé mang so 1¢, 5 tim thé mang s6 chin trong d6 chi c6 ding mt tim thé mang

s6 chia hét cho 10.

Loi giai

¥ S6 phén tir ctia khong gian mau 1a: 2 = Cjy = 847660528
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v Goi A 1a bién ¢6: “10 thé duge chon ra ¢6 5 tAm thé mang s6 1¢, 5 tAm thé mang s chin trong d6 chi c6 dung
mot tim thé mang s chia hét cho 10”
S6 két qua thuan loi cho bién cé A 1a: [Q2,| = C}, C},.C; =112869120

_ 9] _ 112869120 _ 1680

¥ Vay x4c suat can tinh 1a P(A)= "5l = —
|0 847660528 12617

Vi du 12: Mot chiéc hop dung 6 qua cau trang, 4 qua cau do va 2 qua cau den. Chon ngiu nhién 6 qua tir hop.

Tinh x4c suat dé 6 qua cau dwoc chon c6 3 qua ciu tring, 2 quéa ciu dé va 1 qua ciu den.

Loi giai

v S phan tir ciia khong gian méu 1a: || =C}, =924

¥ Goi A 1a bién c6: “6 qua cau dugc chon c6 3 qua cau tring, 2 qua cau do va 1 qua cau den”
S6 két qua thuan loi cho bién ¢6 A 1a: [Q2,| = C;CC; = 240

1] 240 20
o) 204 77

¥ Vay x4c suat can tinh 1a P(A)

Vidu13: Mot td hoc sinh gdm c6 5 hoc sinh nam va 7 hoc sinh nit. Chon ngiu nhién 2 hoc sinh di chim séc

bon hoa. Tinh Xac suét dé 2 hoc sinh dwge chon di chim séc bon hoa ¢6 ci nam va nir.

Loi giai

v S6 phan tir ctia khong gian mau 1a: [ = C}, =66

¥ Goi A 1a bién ¢6: “2 hoc sinh dugc chon di chim soc bdn hoa ¢ ca nam va nit”
S6 két qua thuan loi cho bién ¢é A 1a: |Q,|=CIC! =35

] 35
-9 66

v Viy xéc suat can tinh 13 P(A)

Vi du 14: Mot hop dung 3 vién bi xanh, 4 vién bi ¢o va 5 vién bi vang. Chen ngiu nhién 3 vién bi. Tinh xac xuat

dé 3 vién bi dwoc chon ¢6 dit ca ba mau.

Loi giai
¥ S6 phén tir ctia khong gian mau 1&: [ = C;, = 220
¥ Goi A 1a bién ¢6: “3 vién bi duoc chon c6 di ca ba mau”

S6 két qua thuan loi cho bién ¢6 A 1a: |Q2,| = CiC,C; = 60
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_2l_e0 3 5

v Vay x4c suat can tinh 1a P(A)= "5l =——=
o 220 11

Vi du 15: Mot hop dung 8 vién bi d6 va 6 vién bi xanh. Chon ngiu nhién 4 vién bi tir hop trén. Tinh xac xuat dé

4 vién bi dwoc 1y ra c6 ca bi xanh va bi dé.

Bai giai
v S phan tir ciia khong gian méu 1a: || =C!, =1001
v Goi A 12 bién cé: “4 vién bi dugc liy ra co ca bi xanh va bi do”
S6 két qua thuan loi cho bién ¢6 A 1a: [Q2,| = C.C} +CC? +CC, =916

2, a6

v Viy xéc sudt can tinh [a P(A)="5l=""—
0] 1001

Vi du 16: C6 6 hoc sinh nam va 4 hoc sinh nit. Ngudi ta chon ra mét cach ngiu nhién 4 hoc sinh. Tim xac suat

dé trong 4 hoc sinh dwge chon ra cé it nhét 2 hoc sinh nir.

Loi giai
v S phan tir ciia khong gian méu 1a: |0]=C} =210
¥ Goi A 1a bién ¢b: “4 hoc sinh dugc chon ra cé it nhat 2 hoc sinh nix”
Khi d6 bién cd A 13; “4 hoc sinh dugc chon ra c¢6 nhiéu nhét 1 hoc sinh nix”

S6 két qua thuén loi cho bién cb A la: |Qx| =C;+C,C; =95

— Q.
Suy ra: P(A):| ’*|:£:E
o 210 42
¥ Vay xic sudt can tinh 1 P(A):l—P(K):l—i—z:% 0

Vi du 17: Mot hop dung 4 vién bi do, 5 vién bi tring, 6 vién bi vang (cac vién bi c6 kich thic giéng nhau, chi
khéac nhau vé mau). Ngudi ta chon ngiu nhién 4 vién bi tir hgp d6. Tinh xac suat dé 4 vién bi chon ra khong cé

da ca ba mau.

Loi giai
v S6 phan tir cia khong gian mau 1a: [ = C{, =1365
v Goi A 1a bién c6: “4 vién bi chon ra khong c6 di1 ca ba mau”

Khi d6 bién cd A 13: “4 bi chon ra c6 dii ca ba mau”
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S6 két qua thuan lgi cho bién ¢é A 1a: [2,| = CIC.C. + CCIC} +C|CIC} =720

— Q-
Suy ra: P(A):| A|:ﬂ:4—8
0 1365 91
¥ Vay xic sudt can tinh 1 P(A):l—P(K):l—g—izg—i 0

Vi du 18: Xép ngiu nhién 3 hoc sinh nam va 2 hoc sinh nir thanh mgt hang ngang. Tinh xac suat dé co 2 hoc

sinh nir ding canh nhau.

Léi giai

v S phan tir ciia khong gian méu 1a: |Q| =5l

v Goi A 1a bién c6: “2 hoc sinh nir ding canh nhau”
S6 két qua thuan loi cho bién ¢6 A 1a: [Q2,| = 4.21.3!

e 2

'V/\ ) A A t’nhl\ PA_—_
ay xac suat can t1 a ( ) |Q| 5

Vi du 19: Trong giai cau 16ng ky niém ngay truyén théng hoc sinh sinh vién ¢6 8 ngudi tham gia trong d6 ¢6 hai
ban Viét va Nam. Céc van dong vién dwoc chia lam hai bang A va B, mi bang gom 4 nguéi. Gia sur viéc chia
bang thyc hién bang cach béc tham ngau nhién, tinh x4c suat dé ca hai ban Viét va Nam nam chung mét bang

dau.

Loi giai
v S phan tir ciia khong gian méu 1a: |Q|=c, =70
¥ Goi A 1a bién c6: “ca hai ban Viét va Nam nam chung mot bang dau.”

S6 két qua thuan loi cho bién ¢6 A 1a: [Q2,| = CiC? = 30
= |QA| = @ = E 0
o 70 7

¥ Viy x4c suat can tinh 1a P(A)

Vi du 20: Viét ngiu nhién mot sb tu nhién chdn gém 4 chir s6 d6i mot khac nhau 18n bang. Tinh x4c suat dé so

vira viét thoa mén trong s6 d6 mdi chir sé déu 16n hon chir s6 dung trude no.

Phén tich
Goi A 12 bién ¢6 s6 tu nhién chin gdm 4 chit sé dugc viét ra thoa man mdi chit s6 16n hon chir sb dimg trude nd. Khi do
Q={abcd:a=0,de{0, 2, 4, 6, 8}};
Q, ={abcd:0<a<b<c<d, dlasb chin}.
Dé tinh |Q) ta xét cac truong hop sau
+) d =0. Truong hop ndy c6 A s0.
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+) d {2, 4, 6, 8}. Trudng hop ndy cd (A — A?).4 s0.
Suyra [Q= A5 +4(A — A7) = 2296.
Dé tinh |Q,| ta xét cac trudng hop sau
+) d =4. Truong hop nay cd 1 s6.
+) d =6. Truong hop ndy c6 C2 s0.
+) d =8. Truong hop ndy c¢6 C2 so.
Suy ra |Q,|=1+CS +C; = 46.

@: 46

Do d6 =
0do P(A) |Q| 2296

=~ 0,02.

Loi giai

v S phan tir ciia khong gian méu 1a: Q] = A +4(A — AY) = 229.
v Goi A 12 bién c6: “sd vira viét thoa man trong s6 d6 mdi chir s6 déu 16n hon chir sé dimg trude n6”
S6 két qua thuan loi cho bién ¢é A 1a: |Q2,|=14C{ +C: = 46.

4 \ Q
v Viy xac suit cin tinh 14 P(A) = % _ 2‘2136 - 526.

Bai tap tu luyén
Bai 1: Trong mot hop c¢6 20 vién bi, trong d6 ¢6 8 vién bi mau do, 7 vién bi mau xanh va 5 vién bi mau vang. Lay
ngau nhién ra 3 vién bi. Tim x4c suat dé
a) Babi liy ra déu 1a mau do
b) Ba vién bi liy ra co diing mot vién bi mau xanh
c) Bavién bi liy ra c6 du ca ba mau
d) Ba vién bi liy ra c6 it nhat hai vién bi mau vang
Bai 2: C6 8 d6i tuyén bong da qudc gia tham du giai AFF Cup, trong d6 ¢6 d6i tuyén Viét Nam va doi tuyén
Thai Lan. Céac d6i chia 1am 2 bang, mdi bang 4 d6i. Gia st viéc chia bang dugc thyc hién béng cach bdc tham
ngau nhién. Tinh Xac suat dé ca hai doi tuyén Viét Nam va Théi Lan niam trong ciing mot bang dau.
Bai 3: Mot t6 hoc sinh c6 6 nam va 5 ni.
1) Tim xéc suat liy ra 4 hoc sinh di lao dong sao cho trong d6 c6 1 nit.
2) Tim x&c suét 1ay ra 4 hoc sinh di lao dong sao cho trong d6 c6 khong qua 3 ni.
65
66

Bai 4: Mot don vi van tai c¢6 10 xe 6 to, trong d6 c¢6 6 xe tot. Didu mot cach nglu nhién 3 xe di cong tac. Tim xac

) 10
Két qua: 1) — 2
qua: 1) 3 )

suat dé trong 3 xe do co it nhat mot xe tot.
. .. 29
Két qua: —
30
Bai 5: Mot to gdm 9 hoc sinh nam va 3 hoc sinh nit. Can chon mot nhom 4 ngudi dé tryc nhat.

1) Hoi c6 bao nhiéu cach chon khac nhau.

2) Tinh x4c suat dé khi chon ngiu nhién mot nhém 4 ngudi ta duge nhom co ding 1 nit.
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) 28
Két qua: 1) 495 2) £2
qua: 1) ) e

Bai 6: Mot to gdm 9 hoc sinh nam va 3 hoc sinh nit. Can chia t6 thanh 3 nhém, méi nhom 4 nguoi di 1dm 3 cong
viéc khac nhau. Hoi co bao nhiéu cach chia khéc nhau ? Tinh xac suat dé khi chia ngiu nhién ta dugc mdi nhom

c6 dang 1 nir.
. 16
Két qua: —
q 55

Bai 7: Mot hop bong dén co 12 bong, trong d6 co 7 bong tot. Lay ngiu nhién 3 bong. Tinh xé&c suat dé lay dugc:
1) 3 bong tot.

2) It nhat 2 bong tot.

3) It nhét 1 bong tot.

, 7 7 21
Két qua: 1) 2 L 3) 2L
Stqual) 27 T ) %

Bai 8: Trong mot chiéc hop kin c6 chira 10 qua cau tring va 8 qua cau do. Gia thiét rang kich thudc va trong
lwong cua tt ca cic qua cac qua cau ndi trén [ y hét nhau. Liy ha hoa ra 5 qua cau. Tim XAc Suat cia bién cd:

trong 5 qua cau duoc liy ra co ding 3 qua cau do.
: 5
Két qua: —
d 17

Bai 9: Mot hop ¢6 12 vién bi, trong d6 ¢6 4 vién mau do va 8 vién mau xanh. Liy ngau nhién 3 vién bi. Tim xéac
Suat dé:
1) Ca 3 vién bi ¢éu mau xanh.
2) Cé ba vién bi déu mau do.
3) C6 d¢tng mdt vién bi mau xanh.
4) C6 it nhat mot vién bi mau xanh.
Két qui: 1) 25—260 2) 2;;0 3) :_fo %) g—;g
Bai 10: Mot hop co6 chira 4 qua cau mau do, 5 qua ciu mau xanh va 7 qua cau mau vang. Ly ngiu nhién cuing ldc
4 qua cau tir hop do. Tinh xéc suat sao cho:
a) 4 qua cau chon dugc khong cling mau.
b) 4 qua cau chon duoc co diing mot qua cau mau do va khéng qua hai qua ciu mau vang.

., 1779 37
Két qua: ——; —
1820 91

Bai 11: Hai xa thii ciing ban mot phat vao bia. Xac suat tring dich ciia ngudi thir nhat 12 0,9, cia ngudi thi hai 14
0,7. Tinh cAc X4c suét sau day:

1) Ca hai phat déu triing.

2) it nhat mot phat trang.

3) Chi m¢t phat tring.

Két qua: 1) 0,63 2) 0,97 3) 0,34.
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Bai 12: Xac suat tring may bay caa mdi qua dan 12 0,3, biét rang mubn ha may bay can it nhat mot qua trang.
Tinh xac sut ha dugc may bay khi ban ba qua dan.

Két qua: 0,657

Bai 13: Trong thiing ¢6 3 qua cau trang va 5 qua cau den giéng hét nhau vé kich thude. Rut hii hoa 2 qua au tir
thung d6. Tinh x4c suat xudt hién:

1) 2 qua tring;

2) 1 qua tring va 1 qué den.

15

28

Bai 14: Mot em nho chua biét chit choi trd choi sip chit voi 5 chit cai A, B, C, O, H. Tinh xéac sudt dé em d6 sip
duoc chir BAC HO

. 3
Két qua: 1) — 2
qua: 1) 28 )

. 1
Két qua: —
% 120
Bai 15: Mot bo sach gdm 4 tap dugc xép trén gia sach theo mot thir ty ngau nhién. Tinh xac suit dé chung dugc
xép theo thir tyr tir trai qua phai hodc tir phai qua trai.
. 1
Két qua: —
d 12
Bai 16: Mot khoi 1ap phuong co cac miat quét son duge cua thanh 1000 khdi 1ap phuong con déu nhau. Tron ki
chiing roi rat ha hoa mot khéi. Tinh x4c suat rut duoc khdi co hai mat da quét son.
Két qua: %
100
Bai 17: Mot khoa chir gdm 5 vanh lip trén mot truc, mdi vanh gdm 6 6 khéc 6 chit khac nhau. Khoa chi mé duoc

trong truong hop mdi vanh nim & mot vi tri xac dinh ddi véi truc. Tinh X&c suat mo duoc khoa khi 1ap ra mot bo

chir ngau nhién trén cac vanh.

; 1
Két qua: &
Bai 18: CO 5 tAm thé danh sb tir 1 dén 5. Rut hii hoa 3 tAm rdi dit canh nhau theo thtr ty ngau nhién. Tinh xac suat
dé thu dugc mot s6 chin (vi du 134, 532,...)

; 2
Két qua: —

d 5

Bai 19: Trong 10 vé ¢6 2 vé trang thuong. Mot ngudi mua 5 vé. Tinh xac suit sao cho co:
1) mot vé trang thuong;

2) hai vé trang thuong;

3) ¢6 it nhat mot vé tring thudng.
. 5 2 7
Két qua: 1) — 2) — 3) —
qua: 1) o ) 5 ) 5

Bai 20: Mot 16p hoc c6 20 hoc sinh gdm ba loai: 5 nguoi gioi, 10 ngudi kha va 5 ngudi trung binh. Theo danh

sach chon ngdu nhién 3 nguoi. Tinh xac suat dé trong 3 ngudi d6:
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1) mdi loai c6 ding mot ngudi;

2) ¢6 it nhat mot nguoi gioi.

1~1 ~1 3
Két qua: 1) &130% 2) 1—%
20 20

Bai 21: Tai mot cau lac bo khiéu vii ¢6 10 cdp nhdy, trong s6 d6 co 4 cip dat giai d6i nhay dep. Chon hu hoa 3
ngudi. Tinh xac suat dé trong 3 ngudi do:
1) c6 mot cap dat giai;

2) khong co ai thudc cac cap dat giai.

11 3
Két qua: 1) % 3) %
20 20

Bai 22: Bbn hoc sinh 6n tép hoc ky dén cling mot tang gdm 5 phong hoc. Gia sir mdi ngudi co thé vao mot phong
bat ky. Tinh x4c sut dé:

1) ca bén ngudi vao cling mat phong;

2) bdn nguoi vao bon phong khac nhau.

Két qua: 1) C% 2) ﬁ

Bai 23: Xac suat dé 1am mot thi nghiém thanh cong 12 0,4. Mot nhém 5 hoc sinh, mdi hoc sinh doc 1ap véi nhau
tién hanh cing thi nghiém trén. Tinh x4c suét dé:

1) ca nhém khong co ai 1am thi nghiém thanh cong;

2) it nhit c6 mot hoc sinh trong nhom 1am thi nghiém thanh cong.

Két qua: 1) (0,6)  2) 1-(0,6)’

Bai 24: Gieo mot con stc sic can d6i ba lan. Tinh xac suit dé co dang hai 1an xuét hién mat 6 cham.

Két qua: 15
261

Bai 26: Ba ngudi di sin A, B, C doc 1ap v6i nhau cling nd sting vao mot muc tiéu. Biét rang xac suit ban trang
muc tiéu A, B va C tuong (mg 12 0,7; 0,6 va 0,5. Tinh xéc suat dé:

1) Xa thii A ban triing cOn hai xa tha kia ban truot;

2) ¢6 it nhat mot xa tha ban tring.

Két qua: 1) 0,14 2) 0,94

Bai 26: Hai xa thit mdi ngudi ban mot phat dan vao bia, Xac suat tring dich ctia ngudi thir nhét 14 0,9 va ciia ngudi
tha hai 12 0,7. Tinh c4c X4c suét:

1) c6 dung mot phat trang dich;

2) ca hai phat déu tring;

3) ¢6 it nhat mot phat tring.

Két qua: 1) 0,34 2) 0,63 3) 0,97
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Bai 27: Mot ngudi tho ldp may co tat ca 16 chi tiét loai I va 4 chi tiét loai I Rat hu hoa 2 chi tiét. Tinh x4c sut

rat duoc it nhat mot chi tiét loai IL.
: 92
Két qua: —
d 95
Bai 28: Mot hoc sinh di thi mon lich sir chi nim dugc 20 trong s 25 cau hoi ctia chuong trinh. M&i phiéu thi gdm
3 cau. Tinh xac suit dé anh ta tra 161 duoc ca 3 cau hoi
Két qua: >0
115
Bai 29: Mot 16 hang gom 50 san pham, trong d6 c¢6 7 phé pham. Liy ngiu nhién tir 16 hang d6 ra 5 san pham. Tim

XAC SUat dé trong 5 san pham ldy ra c6 diing 3 san pham tot.

259161

Két qua: —————
2118760

Bai 30: C6 10 ngudi, trong d6 ¢6 6 nit va 4 nam, ding ky lam 6 cong viéc khac nhau nhung mdi cong viée chi can

mot ngudi 1am. Tim Xac suat dé ca 6 nit dugc chon.
o .01
Két qua: —
210

Bai 31: Trong mot cudc thi hoc sinh giéi Toan, toan trudng c6 3 em dat giai nhat, 5 em dat giai nhi va 12 em dat

giai ba. Chon ngau nhién 2 em dé bao c4o thanh tich. Tinh x4c suat dé trong s d6 co it nhat mot em dat giai nhat.

, 27
Két qua; —
a4 95






